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经过验证的数学、清晰模型、逐步撤除的支持与间隔复习

14 个学习单元 / 122 项活动
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什么是分数？
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第 01 单元

什么是分数？

已解示例

观察分数条。当整体被分成相等的部分时，3/4 表示什么？

先研究已验证的推理，再独立作答。
使用模型。 使用词汇提示。

数学模型

3/4

已验证的推理

1 整体被分成 4 个相等的部分。
2 其中三个相等的部分被选中，所以分数是 3/4。

PRINCIPIO 练习册 principio
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理解检查

结合分数条，说明 3 和 4 在 3/4 中分别表示什么。

解释数学关系，而不仅仅是结果。
使用模型。

数学模型

3/4

用数学证据解释

引导练习

一个整体被分成 5 个相等的部分，其中 2 个被选中。写出这个分数。

利用可见提示，完成数学过程。
使用词汇提示。 从所示第一步开始。

计划 / 计算 / 检查

PRINCIPIO 练习册 principio
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独立练习

一个整体有 7 个相等的部分，其中 4 个被选中。不要提示，写出这个分数。

本页没有已解答案，请独立完成。

独立完成

应用与联系

数轴上的点是 3/4。说明该位置如何表达与分数条相同的等分含义。

把情境或模型与数学表达联系起来。
使用模型。

数学模型

3/4

0/1 1/1

模型或情境 / 数学 / 解释

PRINCIPIO 练习册 principio
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分子和分母
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第 02 单元

分子和分母

已解示例

观察 3/5 和分数条。指出分子和分母，并说明各自的作用。

先研究已验证的推理，再独立作答。
使用模型。 使用词汇提示。

数学模型

3/5

已验证的推理

1 在 3/5 中，3 是分子，5 是分母。
2 分母确定每个相等部分的大小；分子数出被选中的部分。

PRINCIPIO 练习册 principio
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分子和分母
7

理解检查

为什么分母 5 在 3/5 中不表示选中了五块？

解释数学关系，而不仅仅是结果。
使用模型。

数学模型

3/5

用数学证据解释

找出错误

待检查的说法 - 找出并改正错误

一名学生说："在 3/5 中，3 和 5 都数被选中的块。"这个说法错在哪里？

检查说法，找出错误并改正。

诊断 / 改正 / 解释

PRINCIPIO 练习册 principio
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引导练习

对于 4/7，标出分子和分母，然后完成：分母表示______；分子表示______。

利用可见提示，完成数学过程。
使用词汇提示。 补全缺失的步骤。

计划 / 计算 / 检查

独立练习

不要提示，说明 5 和 8 在 5/8 中的作用。

本页没有已解答案，请独立完成。

独立完成

PRINCIPIO 练习册 principio
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第 03 单元

表示分数

已解示例

观察分数条，把它的五个相等部分和两个涂色部分与符号 2/5 联系起来。

先研究已验证的推理，再独立作答。
使用模型。 使用词汇提示。

数学模型

2/5

已验证的推理

1 分数条有五个相等的部分，其中两个被选中。
2 该模型表示 2/5。

PRINCIPIO 练习册 principio
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表示分数
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理解检查

为什么这条分数条表示 2/5 而不是 5/2？

解释数学关系，而不仅仅是结果。
使用模型。

数学模型

2/5

用数学证据解释

引导练习

一个模型被分成 8 个相等的部分，其中 3 个被选中。补全符号：__ / __。

利用可见提示，完成数学过程。
使用词汇提示。 补全缺失的步骤。

计划 / 计算 / 检查

PRINCIPIO 练习册 principio
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独立练习

写出一个整体被分成 5 个相等的部分且其中 2 个被选中时所表示的分数。

本页没有已解答案，请独立完成。

独立完成

应用与联系

数轴上标出 2/5。说明为什么该点和涂了五个相等部分中两个的分数条表示同一个数。

把情境或模型与数学表达联系起来。
使用模型。

数学模型

2/5

0/1 1/1

模型或情境 / 数学 / 解释

PRINCIPIO 练习册 principio
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快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

不要回看：在 3/7 中，分母 7 表示什么，分子 3 表示什么？

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

PRINCIPIO 练习册 principio
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第 04 单元

比较简单的分数

已解示例

观察两条等长的分数条。2/3 和 2/5 哪个更大？图说明了什么？

先研究已验证的推理，再独立作答。
使用模型。 使用词汇提示。

数学模型

2/3

2/5

已验证的推理

1 两个分数使用的是同样大小的整体。
2 三分之二覆盖整体的部分比五分之二多，所以 2/3 > 2/5。

PRINCIPIO 练习册 principio
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理解检查

用数轴说明为什么 2/3 大于 2/5。

解释数学关系，而不仅仅是结果。
使用模型。

数学模型

2/32/5

0/1 1/1

用数学证据解释

引导练习

比较 3/4 和 2/3。使用公分母或交叉相乘，然后写出 >、< 或 =。

利用可见提示，完成数学过程。
提示：使用建议的运算。 从所示第一步开始。

计划 / 计算 / 检查

PRINCIPIO 练习册 principio
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比较简单的分数
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独立练习

不要提示，比较 5/8 和 3/4。写出正确关系并精确说明理由。

本页没有已解答案，请独立完成。

独立完成

找出错误

待检查的说法 - 找出并改正错误

一名学生说 2/3 < 2/5，因为 5 是更大的分母。诊断这个错误。

检查说法，找出错误并改正。

诊断 / 改正 / 解释

选择方法

为了可靠地比较 3/4 和 2/3，请选择：A) 只比较分母；B) 只比较分子；C) 使用精确公分母或交叉相乘。说明理由。

选择一种方法，并说明它为何符合该关系。

你的选择 / 为什么用这个方法？

PRINCIPIO 练习册 principio
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应用与联系

分数条显示同样整体的 3/4 和 2/3。哪个分数更大？把视觉模型与精确的符号比较联系起来。

把情境或模型与数学表达联系起来。
使用模型。

数学模型

3/4

2/3

模型或情境 / 数学 / 解释

快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

不要回看：在 5/9 中，指出分子和分母，并说明它们不同的作用。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

PRINCIPIO 练习册 principio
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第 05 单元

等值分数

已解示例

观察两条分数条。它们的分法看起来不同。它们显示了什么关系？

先研究已验证的推理，再独立作答。
使用模型。 使用词汇提示。

数学模型

1/2

2/4 数值完全相同；分法不同

已验证的推理

1 两条分数条都正好覆盖同样大小整体的一半。
2 不同数量的相等部分可以表示同一个值。
3 因此，1/2 和 2/4 是等值分数。

PRINCIPIO 练习册 principio
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等值分数
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理解检查

1/2 和 2/4 表示相同的量吗？用分数条说明。

解释数学关系，而不仅仅是结果。
使用模型。

数学模型

1/2

2/4 数值完全相同；分法不同

用数学证据解释

理解检查

在数轴上，1/2 和 2/4 应该出现在不同的点还是同一个点？为什么？

解释数学关系，而不仅仅是结果。
使用模型。

数学模型

1/2 = 2/4

0/1 1/1

用数学证据解释

PRINCIPIO 练习册 principio
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等值分数
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引导练习

补全等值分数：3/5 = __/10。什么因数把 5 变成 10？

利用可见提示，完成数学过程。
提示：使用建议的运算。

计划 / 计算 / 检查

独立练习

把 4/7 写成以 21 为分母的等值分数。

本页没有已解答案，请独立完成。

独立完成

找出错误

待检查的说法 - 找出并改正错误

一名学生说 3/4 = 4/5，因为给分子和分母都加 1 能保持等值。诊断错误并改正这个说法。

检查说法，找出错误并改正。

诊断 / 改正 / 解释

PRINCIPIO 练习册 principio
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选择方法

哪种方法能让 3/4 保持等值？A) 给分子和分母都加 1；B) 把两者都乘以 2；C) 只把分子乘以 2。

选择一种方法，并说明它为何符合该关系。

你的选择 / 为什么用这个方法？

应用与联系

模型显示一个整体的 3/6。哪个更简单的分数表示相同的量？

把情境或模型与数学表达联系起来。
使用模型。

数学模型

3/6

模型或情境 / 数学 / 解释

PRINCIPIO 练习册 principio
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快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

不要回看，把 3/5 表示为一个整体的相等部分，并说明其中多少个部分被选中。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

PRINCIPIO 练习册 principio
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第 06 单元

化简分数

已解示例

观察 6/8 如何在不改变涂色量的情况下变成 3/4。

先研究已验证的推理，再独立作答。
使用模型。 从所示第一步开始。

数学模型

6/8

3/4 数值完全相同；分法不同

已验证的推理

1 6 和 8 的最大公因数是 2。
2 把分子和分母除以同一个不为零的因数：(6 / 2)/(8 / 2) = 3/4。
3 视觉模型确认值没有改变。

引导练习

化简 12/18。先找出公因数，再把分子和分母除以它。

利用可见提示，完成数学过程。
从所示第一步开始。 补全缺失的步骤。

计划 / 计算 / 检查

PRINCIPIO 练习册 principio
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引导练习

把 15/20 化简到最简形式。如果能找到最大公因数就使用它。

利用可见提示，完成数学过程。
提示：使用建议的运算。

计划 / 计算 / 检查

独立练习

把 21/28 化简到最简形式。

本页没有已解答案，请独立完成。
使用检查清单。

独立完成

独立练习

把 36/48 化简到最简形式。

本页没有已解答案，请独立完成。

独立完成

PRINCIPIO 练习册 principio
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化简分数
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找出错误

待检查的说法 - 找出并改正错误

一名学生说 6/8 化简为 3/8，因为只需要把分子除以 2。诊断错误并给出正确的最简形式。

检查说法，找出错误并改正。

诊断 / 改正 / 解释

选择方法

要把 18/24 一步化简到最简形式，应除以哪个公因数？A) 2，B) 3，C) 6。

选择一种方法，并说明它为何符合该关系。

你的选择 / 为什么用这个方法？

PRINCIPIO 练习册 principio
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应用与联系

分数条模型表示一个整体的 12/16。把相同的量写成最简分数。

把情境或模型与数学表达联系起来。
使用模型。

数学模型

12/16

模型或情境 / 数学 / 解释

快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

不要回看，在公分母上比较 3/5 和 2/3，并写出精确关系。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

PRINCIPIO 练习册 principio
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第 07 单元

同分母分数相加

已解示例

观察 2/7、3/7 和 5/7 的七分之一分数条。两个分数相加时，什么保持不变？

先研究已验证的推理，再独立作答。
使用模型。 使用词汇提示。

数学模型

2/7

3/7

5/7

已验证的推理

1 两个分数都使用七分之一，所以每块的大小已经相同。
2 把选中的块合并：2 + 3 = 5，分母仍是 7。
3 因此，2/7 + 3/7 = 5/7。

PRINCIPIO 练习册 principio
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同分母分数相加
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理解检查

为什么分母 7 在 2/7 + 3/7 中保持不变？用大小相同的部分说明。

解释数学关系，而不仅仅是结果。
使用模型。

数学模型

2/7

3/7

5/7

用数学证据解释

已解示例

观察 1/8 + 4/8 的已解推理。为什么分子可以立即相加？

先研究已验证的推理，再独立作答。
从所示第一步开始。 使用词汇提示。

已验证的推理

1 按步骤建模：保留分母 8，把分子 1 + 4 相加。
2 结果是 5/8。

PRINCIPIO 练习册 principio
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同分母分数相加
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引导练习

计算 3/9 + 2/9。使用公分母并完成分子的步骤。

利用可见提示，完成数学过程。
提示：使用建议的运算。 从所示第一步开始。

计划 / 计算 / 检查

引导练习

计算 1/6 + 4/6。判断什么改变、什么不变。

利用可见提示，完成数学过程。
提示：使用建议的运算。

计划 / 计算 / 检查

找出错误

待检查的说法 - 找出并改正错误

一名学生写出 2/7 + 3/7 = 5/14。找出错误并给出正确的和。

检查说法，找出错误并改正。

诊断 / 改正 / 解释

PRINCIPIO 练习册 principio
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独立练习

计算 5/12 + 4/12，并把最终答案化为最简形式。

本页没有已解答案，请独立完成。

独立完成

应用与联系

模型显示 2/8 + 3/8 的结果。把符号和与涂色量联系起来，并写出结果。

把情境或模型与数学表达联系起来。
使用模型。

数学模型

5/8

模型或情境 / 数学 / 解释

PRINCIPIO 练习册 principio
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快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

不要回看，把 3/4 写成以 12 为分母的等值分数。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

PRINCIPIO 练习册 principio
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第 08 单元

异分母分数相加

已解示例

观察 1/2 和 1/3 的分数条。为什么它们的分子不能立即相加？

先研究已验证的推理，再独立作答。
使用模型。 使用词汇提示。

数学模型

1/2

1/3

已验证的推理

1 二分之一和三分之一是大小不同的部分，所以分子暂时不能相加。
2 把它们改写到公分母上：1/2 = 3/6，1/3 = 2/6。
3 然后 3/6 + 2/6 = 5/6。

PRINCIPIO 练习册 principio
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理解检查

说明为什么公分母关注的是大小相同的部分，而不仅仅是符号相同。

解释数学关系，而不仅仅是结果。
使用模型。

数学模型

1/2

1/3

用数学证据解释

已解示例

观察 1/3 + 1/4 的已解加法。先按等值分数转换，再相加。

先研究已验证的推理，再独立作答。
从所示第一步开始。 提示：使用建议的运算。

已验证的推理

1 使用分母 12：1/3 = 4/12，1/4 = 3/12。
2 然后 4/12 + 3/12 = 7/12。

PRINCIPIO 练习册 principio
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引导练习

计算 1/2 + 1/6。先用六分之一改写二分之一。

利用可见提示，完成数学过程。
从所示第一步开始。 补全缺失的步骤。

计划 / 计算 / 检查

引导练习

计算 2/5 + 1/10。选择公分母并完成加法。

利用可见提示，完成数学过程。
从建议的方法中选择。

计划 / 计算 / 检查

找出错误

待检查的说法 - 找出并改正错误

一名学生说 1/2 + 1/3 = 2/5。诊断错误并改正计算。

检查说法，找出错误并改正。

诊断 / 改正 / 解释

PRINCIPIO 练习册 principio
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选择方法

对于 1/3 + 1/4，哪个公分母可行？A) 7，B) 12，C) 20。说明选择理由。

选择一种方法，并说明它为何符合该关系。

你的选择 / 为什么用这个方法？

独立练习

计算 3/8 + 1/6，并给出最简形式的精确结果。

本页没有已解答案，请独立完成。

独立完成

PRINCIPIO 练习册 principio
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应用与联系

用分数条把 1/2 + 1/3 与最终量 5/6 联系起来。说明公分母这一步。

把情境或模型与数学表达联系起来。
使用模型。

数学模型

1/2

1/3

5/6

模型或情境 / 数学 / 解释

快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

不要回看，把 12/16 化简到最简形式。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

PRINCIPIO 练习册 principio



PRINCIPIO
数学

分数相减
36

第 09 单元

分数相减

已解示例

用分数条观察 3/4 - 1/4。被选中的四分之一会发生什么？结果如何化简？

先研究已验证的推理，再独立作答。
使用模型。 从所示第一步开始。

数学模型

3/4

1/4

1/2

已验证的推理

1 两个分数都使用四分之一，所以把选中的四分之一相减。
2 3/4 - 1/4 = 2/4 = 1/2。

引导练习

计算 5/6 - 1/3。先用六分之一改写三分之一。

利用可见提示，完成数学过程。
从所示第一步开始。 补全缺失的步骤。

计划 / 计算 / 检查

PRINCIPIO 练习册 principio



PRINCIPIO
数学

分数相减
37

引导练习

计算 7/8 - 1/4。相减前先为 1/4 选择等值形式。

利用可见提示，完成数学过程。
从建议的方法中选择。

计划 / 计算 / 检查

选择方法

对于 3/4 - 1/6，列出的哪个公分母最好？A) 10，B) 12，C) 24。说明理由。

选择一种方法，并说明它为何符合该关系。

你的选择 / 为什么用这个方法？

找出错误

待检查的说法 - 找出并改正错误

一名学生写出 3/4 - 1/2 = 2/2。诊断错误并计算精确的差。

检查说法，找出错误并改正。

诊断 / 改正 / 解释

PRINCIPIO 练习册 principio



PRINCIPIO
数学

分数相减
38

独立练习

计算 11/12 - 2/9，并给出最简形式的精确结果。

本页没有已解答案，请独立完成。

独立完成

应用与联系

用模型说明为什么 5/6 - 1/3 在等值转换和化简后等于 1/2。

把情境或模型与数学表达联系起来。
使用模型。

数学模型

5/6

1/3

1/2

模型或情境 / 数学 / 解释

PRINCIPIO 练习册 principio
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快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

不要回看，把 2/3 写成以 12 为分母的等值分数。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

不要回看，计算 3/10 + 4/10。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

PRINCIPIO 练习册 principio



PRINCIPIO
数学

分数相乘
40

第 10 单元

分数相乘

已解示例

观察 2/3 和 1/3 的分数条。为什么取 2/3 的一半得到 1/3？

先研究已验证的推理，再独立作答。
使用模型。 使用词汇提示。

数学模型

2/3

1/3

已验证的推理

1 整体的三分之二是起始量。
2 取该量的一半后剩下整体的三分之一。
3 精确地：1/2 x 2/3 = 2/6 = 1/3。

PRINCIPIO 练习册 principio



PRINCIPIO
数学

分数相乘
41

理解检查

用分数条说明为什么"三分之二的一半"中的"的"可以用乘法表示。

解释数学关系，而不仅仅是结果。
使用模型。

数学模型

2/3

1/3

用数学证据解释

已解示例

观察 2/3 x 3/5 的已验证步骤。先跟踪未化简的积，再化简。

先研究已验证的推理，再独立作答。
从所示第一步开始。 提示：使用建议的运算。

已验证的推理

1 分子相乘：2 x 3 = 6。
2 分母相乘：3 x 5 = 15。
3 把 6/15 化简为 2/5。

PRINCIPIO 练习册 principio
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数学

分数相乘
42

引导练习

计算 3/4 x 2/3。完成分子和分母的乘积，然后化简。

利用可见提示，完成数学过程。
从所示第一步开始。 补全缺失的步骤。

计划 / 计算 / 检查

引导练习

计算 5/6 x 3/5，并化简精确结果。

利用可见提示，完成数学过程。
提示：使用建议的运算。

计划 / 计算 / 检查

找出错误

待检查的说法 - 找出并改正错误

一名学生说 2/3 x 3/5 在分母相同之前不能相乘。诊断错误并计算乘积。

检查说法，找出错误并改正。

诊断 / 改正 / 解释

PRINCIPIO 练习册 principio



PRINCIPIO
数学

分数相乘
43

选择方法

对于 3/4 x 2/5，哪种方法正确？A) 找公分母；B) 分子和分母分别相乘再化简；C) 对角相加。说明理由。

选择一种方法，并说明它为何符合该关系。

你的选择 / 为什么用这个方法？

独立练习

计算 7/10 x 5/14，并给出最简形式的精确结果。

本页没有已解答案，请独立完成。

独立完成

PRINCIPIO 练习册 principio



PRINCIPIO
数学

分数相乘
44

应用与联系

模型把 3/4 与该量的一半作比较。写出并求解模型所表示的乘法。

把情境或模型与数学表达联系起来。
使用模型。

数学模型

3/4

3/8

模型或情境 / 数学 / 解释

快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

不要回看，把 18/24 化简到最简形式。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

PRINCIPIO 练习册 principio
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快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

不要回看，计算 1/3 + 1/6 并化简。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

PRINCIPIO 练习册 principio



PRINCIPIO
数学

分数相除
46

第 11 单元

分数相除

已解示例

观察 3/4 和 1/4 的分数条。四分之三里面包含多少个四分之一单位？

先研究已验证的推理，再独立作答。
使用模型。 使用词汇提示。

数学模型

3/4

1/4

已验证的推理

1 四分之三包含三组四分之一。
2 因此，3/4 除以 1/4 等于 3。

PRINCIPIO 练习册 principio



PRINCIPIO
数学

分数相除
47

理解检查

用分数条说明为什么 3/4 除以 1/4 回答的是"有多少组"的问题。

解释数学关系，而不仅仅是结果。
使用模型。

数学模型

3/4

1/4

用数学证据解释

已解示例

观察 2/3 除以 4/5 的已验证步骤。说明相乘前的倒数步骤。

先研究已验证的推理，再独立作答。
从所示第一步开始。 使用词汇提示。

已验证的推理

1 保留 2/3，乘以 4/5 的倒数 5/4。
2 2/3 x 5/4 = 10/12 = 5/6。

PRINCIPIO 练习册 principio
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引导练习

计算 3/5 除以 2/7。写出除数的倒数，然后相乘。

利用可见提示，完成数学过程。
从所示第一步开始。 补全缺失的步骤。

计划 / 计算 / 检查

引导练习

计算 4/9 除以 2/3。选择倒数并化简精确的商。

利用可见提示，完成数学过程。
从建议的方法中选择。

计划 / 计算 / 检查

找出错误

待检查的说法 - 找出并改正错误

一名学生正确地把 3/4 除以 1/2 改写成 3/4 x 2/1，然后说相乘前需要公分母。诊断错误。

检查说法，找出错误并改正。

诊断 / 改正 / 解释

PRINCIPIO 练习册 principio



PRINCIPIO
数学

分数相除
49

选择方法

对于 2/3 除以 4/5，选择正确的下一步：A) 乘以 4/5；B) 乘以 5/4；C) 分母相减。说明理由。

选择一种方法，并说明它为何符合该关系。

你的选择 / 为什么用这个方法？

独立练习

计算 5/6 除以 10/9，并给出最简形式的精确商。

本页没有已解答案，请独立完成。

独立完成

PRINCIPIO 练习册 principio



PRINCIPIO
数学

分数相除
50

应用与联系

用分数条确定三分之二里面包含多少个六分之一单位，然后写出对应的除法。

把情境或模型与数学表达联系起来。
使用模型。

数学模型

2/3

1/6

模型或情境 / 数学 / 解释

快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

不要回看，计算 2/9 + 4/9 并化简。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

PRINCIPIO 练习册 principio
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分数相除
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快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

不要回看，计算 5/6 - 1/4。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

PRINCIPIO 练习册 principio



PRINCIPIO
数学

带分数和假分数
52

第 12 单元

带分数和假分数

已解示例

观察从 0 到 2 的数轴。哪个带分数表示精确的点 7/4？

先研究已验证的推理，再独立作答。
使用模型。 使用词汇提示。

数学模型

7/4

0/1 2/1

已验证的推理

1 四分之七包含一个完整的四分之四，还剩四分之三。
2 因此，7/4 = 1 3/4，两种写法在数轴上位于同一个点。

PRINCIPIO 练习册 principio



PRINCIPIO
数学

带分数和假分数
53

理解检查

为什么 7/4 和 1 3/4 虽然写法不同，却必须位于数轴上的同一个点？

解释数学关系，而不仅仅是结果。
使用模型。

数学模型

7/4

0/1 2/1

用数学证据解释

已解示例

观察把 2 1/3 化成假分数的过程。说明为什么在加上额外的三分之一之前，两个整体贡献了六个三分之一。

先研究已验证的推理，再独立作答。
从所示第一步开始。 使用词汇提示。

已验证的推理

1 两个整体包含 2 x 3 = 6 个三分之一。
2 加上剩下的三分之一：6 + 1 = 7 个三分之一，所以 2 1/3 = 7/3。

PRINCIPIO 练习册 principio



PRINCIPIO
数学

带分数和假分数
54

引导练习

把 11/4 化成带分数。明确使用商和余数。

利用可见提示，完成数学过程。
从所示第一步开始。 补全缺失的步骤。

计划 / 计算 / 检查

引导练习

把 1 5/6 化成假分数。先考虑完整的整体，再加上剩余部分。

利用可见提示，完成数学过程。
从所示第一步开始。

计划 / 计算 / 检查

找出错误

待检查的说法 - 找出并改正错误

一名学生说 2 1/3 = 3/3，做法是把整数 2 直接加到分子 1 上。诊断错误并正确换算。

检查说法，找出错误并改正。

诊断 / 改正 / 解释

PRINCIPIO 练习册 principio



PRINCIPIO
数学

带分数和假分数
55

独立练习

不要提示，把 13/5 化成带分数。

本页没有已解答案，请独立完成。

独立完成

应用与联系

用数轴把 9/4 化成带分数，并说明该点如何确认值没有改变。

把情境或模型与数学表达联系起来。
使用模型。

数学模型

9/4

0/1 3/1

模型或情境 / 数学 / 解释

PRINCIPIO 练习册 principio
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快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

不要回看，计算 1/4 + 1/6 并化简。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

不要回看，计算 2/3 x 3/4 并化简。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

PRINCIPIO 练习册 principio



PRINCIPIO
数学

分数应用题
57

第 13 单元

分数应用题

已解示例

一个水箱装了 3/4。一个过程用掉其中现有水的 2/3。观察模型，确定用掉了水箱总容量的几分之几。

先研究已验证的推理，再独立作答。
使用模型。 提示：使用建议的运算。

数学模型

3/4

1/2

已验证的推理

1 水箱装有总容量的 3/4，该过程用掉其中的 2/3。
2 该关系是乘法：2/3 x 3/4 = 6/12 = 1/2。
3 该过程用掉水箱总容量的一半。

引导练习

一条小路长 5/6 km，已经走了 1/4 km。确定还剩多少，并说明为什么该关系需要这种运算。

利用可见提示，完成数学过程。
提示：使用建议的运算。

计划 / 计算 / 检查

PRINCIPIO 练习册 principio



PRINCIPIO
数学

分数应用题
58

找出错误

待检查的说法 - 找出并改正错误

一名学生说"剩下"总是表示除法，因此当 1/3 升从 3/4 升中被倒出时做了除法。诊断推理并解决该问题。

检查说法，找出错误并改正。
使用检查清单。

诊断 / 改正 / 解释

选择方法

一个量是一千克的五分之三的三分之二。选择：A) 加；B) 乘；C) 除。根据关系选择，然后精确验证。

选择一种方法，并说明它为何符合该关系。
从建议的方法中选择。

你的选择 / 为什么用这个方法？

独立练习

一条 3/4 米长的丝带被剪成每段 1/8 米。确定段数。不要提示，选择并执行运算。

本页没有已解答案，请独立完成。

独立完成

PRINCIPIO 练习册 principio



PRINCIPIO
数学

分数应用题
59

应用与联系

一条路线长 7/8 km，从还需走的距离中减去 1/3 km。用数轴模型列出关系、求解并解释剩余距离。

把情境或模型与数学表达联系起来。

数学模型

7/81/3 13/24

0/1 1/1

模型或情境 / 数学 / 解释

快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

不要回看，把 20/30 化简到最简形式。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

PRINCIPIO 练习册 principio
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分数应用题
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快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

不要回看，把 1/3 从 5/6 中减去并化简。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

不要回看，计算 3/4 / 1/8。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

PRINCIPIO 练习册 principio



PRINCIPIO
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分数综合复习
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第 14 单元

分数综合复习

找出错误

待检查的说法 - 找出并改正错误

诊断：一名学生看到"之后"这个词，就在 1/4 从 3/4 中被倒出时自动相乘。找出推理错误并给出精确结果。

检查说法，找出错误并改正。
使用检查清单。

数学模型

3/4

1/4

诊断 / 改正 / 解释

选择方法

综合策略检查：描述的是四分之三的三分之二。选择 A) 加，B) 乘，或 C) 除，然后根据关系说明理由。

选择一种方法，并说明它为何符合该关系。
从建议的方法中选择。

你的选择 / 为什么用这个方法？

PRINCIPIO 练习册 principio
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独立练习

不要提示，完成这组四部分综合练习：比较 5/8 和 2/3；计算 1/3 + 1/4；计算 3/4 除以 1/8；把 11/4 化成带分数。

本页没有已解答案，请独立完成。

独立完成

应用与联系

只把数轴当作模型：把 7/4 化成带分数，并说明为什么两种记法指向同一个点。

把情境或模型与数学表达联系起来。
使用模型。

数学模型

7/4

0/1 2/1

模型或情境 / 数学 / 解释

PRINCIPIO 练习册 principio
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快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

回忆 3/5 的原始意义：说明它相对于一个整体表示什么。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

不要回看，把 2/5 表示为一个整体的相等部分。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

判断 2/3 和 4/6 是否等值，并精确说明理由。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

PRINCIPIO 练习册 principio
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快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

把 18/24 化简到最简形式。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

计算 1/3 + 1/6 并化简。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

计算 2/3 x 3/4 并化简。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

PRINCIPIO 练习册 principio
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快速回忆

凭记忆作答 - 不要回看

把 11/4 化成带分数。

凭记忆回忆先前学习，不要回看来源单元。

凭记忆回忆并解答

PRINCIPIO 练习册 principio
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已验证解答
先尝试作答活动，再使用本附录。

已解示例已在学习序列中展示其推理。

以下每个解答都仍绑定到经过认证的确定性真值记录。

已验证解答附录 principio
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已解示例 第 01 单元

观察分数条。当整体被分成相等的部分时，3/4 表示什么？
1. 整体被分成 4 个相等的部分。
2. 其中三个相等的部分被选中，所以分数是 3/4。

验证结果：3/4

理解检查 第 01 单元

结合分数条，说明 3 和 4 在 3/4 中分别表示什么。
1. 分母 4 表示整体被分成多少个相等的部分。
2. 分子 3 表示其中有多少个部分被选中。

验证结果：3/4

引导练习 第 01 单元

一个整体被分成 5 个相等的部分，其中 2 个被选中。写出这个分数。
1. 五个相等的部分组成整体，其中两个被选中。
2. 写作 2/5。

验证结果：2/5

独立练习 第 01 单元

一个整体有 7 个相等的部分，其中 4 个被选中。不要提示，写出这个分数。
1. 七个相等的部分组成整体，其中四个被选中。
2. 写作 4/7。

验证结果：4/7

已验证解答附录 principio
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应用与联系 第 01 单元

数轴上的点是 3/4。说明该位置如何表达与分数条相同的等分含义。
1. 四分之三就是数 3/4。
2. 标记的点位于从零到一的四等分中的第三个等分点。

验证结果：3/4

已解示例 第 02 单元

观察 3/5 和分数条。指出分子和分母，并说明各自的作用。
1. 在 3/5 中，3 是分子，5 是分母。
2. 分母确定每个相等部分的大小；分子数出被选中的部分。

验证结果：3/5

理解检查 第 02 单元

为什么分母 5 在 3/5 中不表示选中了五块？
1. 5 表示整体被分成五个相等的部分。
2. 3 表示其中三个部分被选中。

验证结果：3/5

找出错误 第 02 单元

一名学生说："在 3/5 中，3 和 5 都数被选中的块。"这个说法错在哪里？
1. 这个说法不正确，因为分子和分母的作用不同。
2. 只有分子数被选中的相等部分；分母定义多少个相等的部分组成整体。

验证结果：不正确

已验证解答附录 principio
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引导练习 第 02 单元

对于 4/7，标出分子和分母，然后完成：分母表示______；分子表示______。
1. 4 是分子：被选中的部分。
2. 7 是分母：整体中的相等部分。

验证结果：4/7

独立练习 第 02 单元

不要提示，说明 5 和 8 在 5/8 中的作用。
1. 5 是分子，8 是分母。
2. 这个分数表示一个整体中被选中的五个八分之一。

验证结果：5/8

已解示例 第 03 单元

观察分数条，把它的五个相等部分和两个涂色部分与符号 2/5 联系起来。
1. 分数条有五个相等的部分，其中两个被选中。
2. 该模型表示 2/5。

验证结果：2/5

理解检查 第 03 单元

为什么这条分数条表示 2/5 而不是 5/2？
1. 分母 5 确定每个部分为五分之一，分子 2 选中其中两个。
2. 因此，分数条和符号表示同一个分数。

验证结果：2/5

已验证解答附录 principio
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引导练习 第 03 单元

一个模型被分成 8 个相等的部分，其中 3 个被选中。补全符号：__ / __。
1. 八个相等的部分组成整体，其中三个被选中。
2. 对应的符号是 3/8。

验证结果：3/8

独立练习 第 03 单元

写出一个整体被分成 5 个相等的部分且其中 2 个被选中时所表示的分数。
1. 整体分成五个部分、选中两个，表示为 2/5。

验证结果：2/5

应用与联系 第 03 单元

数轴上标出 2/5。说明为什么该点和涂了五个相等部分中两个的分数条表示同一个数。
1. 该点是从零到一的刻度上第二个五分之一的等分点。
2. 因此，它和分数条表示同一个数 2/5。

验证结果：2/5

快速回忆 第 03 单元

不要回看：在 3/7 中，分母 7 表示什么，分子 3 表示什么？
1. 在 3/7 中，分母 7 表示整体被分成七个相等的部分。
2. 分子 3 表示其中三个相等的部分被选中。

验证结果：3/7

已验证解答附录 principio
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已解示例 第 04 单元

观察两条等长的分数条。2/3 和 2/5 哪个更大？图说明了什么？
1. 两个分数使用的是同样大小的整体。
2. 三分之二覆盖整体的部分比五分之二多，所以 2/3 > 2/5。

验证结果：2/3 > 2/5

理解检查 第 04 单元

用数轴说明为什么 2/3 大于 2/5。
1. 在同一条数轴上，2/3 位于 2/5 的右边。
2. 因此，2/3 > 2/5。

验证结果：2/3 > 2/5

引导练习 第 04 单元

比较 3/4 和 2/3。使用公分母或交叉相乘，然后写出 >、< 或 =。
1. 使用公分母或精确交叉相乘：3 x 3 = 9，2 x 4 = 8。
2. 因为 9 > 8，所以 3/4 > 2/3。

验证结果：3/4 > 2/3

独立练习 第 04 单元

不要提示，比较 5/8 和 3/4。写出正确关系并精确说明理由。
1. 精确比较得出 5/8 < 3/4。
2. 例如，5 x 4 = 20，而 3 x 8 = 24。

验证结果：5/8 < 3/4

已验证解答附录 principio
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找出错误 第 04 单元

一名学生说 2/3 < 2/5，因为 5 是更大的分母。诊断这个错误。
1. 这个说法不正确。
2. 在分子相同且整体相同时，分母越大每个部分越小；精确比较得出 2/3 > 2/5。

验证结果：不正确

选择方法 第 04 单元

为了可靠地比较 3/4 和 2/3，请选择：A) 只比较分母；B) 只比较分子；C) 使用精确公分母或交叉相乘。说明理由。
1. 选择 C：把两个分数放到精确公分母上，或比较交叉相乘的结果。
2. 只比较分子或只比较分母通常不能确定分数的大小。

验证结果：C

应用与联系 第 04 单元

分数条显示同样整体的 3/4 和 2/3。哪个分数更大？把视觉模型与精确的符号比较联系起来。
1. 四分之三的分数条覆盖同样大小整体的部分比三分之二的分数条多。
2. 精确比较确认 3/4 > 2/3。

验证结果：3/4 > 2/3

快速回忆 第 04 单元

不要回看：在 5/9 中，指出分子和分母，并说明它们不同的作用。
1. 在 5/9 中，9 是分母，表示整体被分成多少个相等的部分。
2. 5 是分子，表示其中多少个部分被选中。

验证结果：5/9

已验证解答附录 principio
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已解示例 第 05 单元

观察两条分数条。它们的分法看起来不同。它们显示了什么关系？
1. 两条分数条都正好覆盖同样大小整体的一半。
2. 不同数量的相等部分可以表示同一个值。
3. 因此，1/2 和 2/4 是等值分数。

验证结果：1/2 = 1/2

理解检查 第 05 单元

1/2 和 2/4 表示相同的量吗？用分数条说明。
1. 两条分数条中涂色的量相同。
2. 第一个用 2 个相等的部分表示该量；第二个用 4 个相等的部分表示。

验证结果：数值相同

理解检查 第 05 单元

在数轴上，1/2 和 2/4 应该出现在不同的点还是同一个点？为什么？
1. 等值分数表示同一个数。
2. 因此 1/2 和 2/4 必须落在数轴上的同一个点。

验证结果：同一个点

引导练习 第 05 单元

补全等值分数：3/5 = __/10。什么因数把 5 变成 10？
1. 把分子和分母乘以同一个不为零的因数。
2. 3 x 2 = 6，5 x 2 = 10。
3. 因此，3/5 = 6/10。

验证结果：6/10

已验证解答附录 principio
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独立练习 第 05 单元

把 4/7 写成以 21 为分母的等值分数。
1. 分母 21 可由 7 乘以 3 得到。
2. 分子也乘以相同的因数：4 x 3 = 12。
3. 因此，4/7 = 12/21。

验证结果：12/21

找出错误 第 05 单元

一名学生说 3/4 = 4/5，因为给分子和分母都加 1 能保持等值。诊断错误并改正这个说法。
1. 这个说法不正确：给分子和分母加同一个数通常不保持分数的值。
2. 精确比较得出 3/4 < 4/5，所以这两个分数不等值。
3. 要得到等值分数，应把分子和分母乘以或除以同一个不为零的因数。

验证结果：不正确

选择方法 第 05 单元

哪种方法能让 3/4 保持等值？A) 给分子和分母都加 1；B) 把两者都乘以 2；C) 只把分子乘以 2。
1. 只有选项 B 能保持值不变。
2. 把分子和分母都乘以 2 得到 6/8，它等于 3/4。

验证结果：B

应用与联系 第 05 单元

模型显示一个整体的 3/6。哪个更简单的分数表示相同的量？
1. 六个相等的部分中取三个是 3/6。
2. 把分子和分母都除以 3 得到 1/2。
3. 因此，该模型表示一半。

验证结果：1/2

已验证解答附录 principio
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快速回忆 第 05 单元

不要回看，把 3/5 表示为一个整体的相等部分，并说明其中多少个部分被选中。
1. 把一个整体分成五个相等的部分。
2. 选中这五个相等部分中的三个。
3. 该表示就是 3/5。

验证结果：3/5

已解示例 第 06 单元

观察 6/8 如何在不改变涂色量的情况下变成 3/4。
1. 6 和 8 的最大公因数是 2。
2. 把分子和分母除以同一个不为零的因数：(6 / 2)/(8 / 2) = 3/4。
3. 视觉模型确认值没有改变。

验证结果：3/4

引导练习 第 06 单元

化简 12/18。先找出公因数，再把分子和分母除以它。
1. 一个公因数是 6。
2. (12 / 6)/(18 / 6) = 2/3。
3. 2/3 已是最简形式。

验证结果：2/3

引导练习 第 06 单元

把 15/20 化简到最简形式。如果能找到最大公因数就使用它。
1. 15 和 20 的最大公因数是 5。
2. (15 / 5)/(20 / 5) = 3/4。

验证结果：3/4

已验证解答附录 principio
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独立练习 第 06 单元

把 21/28 化简到最简形式。
1. 21 和 28 的最大公因数是 7。
2. (21 / 7)/(28 / 7) = 3/4。

验证结果：3/4

独立练习 第 06 单元

把 36/48 化简到最简形式。
1. 36 和 48 的最大公因数是 12。
2. (36 / 12)/(48 / 12) = 3/4。

验证结果：3/4

找出错误 第 06 单元

一名学生说 6/8 化简为 3/8，因为只需要把分子除以 2。诊断错误并给出正确的最简形式。
1. 这个说法不正确，因为只改变分子会改变分数的值。
2. 为保持值不变，把分子和分母除以同一个不为零的因数：(6 / 2)/(8 / 2) = 3/4。
3. 因此，6/8 化简为 3/4，而不是 3/8。

验证结果：不正确

选择方法 第 06 单元

要把 18/24 一步化简到最简形式，应除以哪个公因数？A) 2，B) 3，C) 6。
1. 选择 C：6。
2. 6 是 18 和 24 的最大公因数，所以把两者都除以 6 可一步得到 3/4。

验证结果：C

已验证解答附录 principio
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应用与联系 第 06 单元

分数条模型表示一个整体的 12/16。把相同的量写成最简分数。
1. 该模型表示 12/16。
2. 把分子和分母除以 4：(12 / 4)/(16 / 4) = 3/4。
3. 因此，模型中相同的量最简为 3/4。

验证结果：3/4

快速回忆 第 06 单元

不要回看，在公分母上比较 3/5 和 2/3，并写出精确关系。
1. 用十五分之一作为公分母：3/5 = 9/15，2/3 = 10/15。
2. 因为 9/15 < 10/15，所以 3/5 < 2/3。

验证结果：3/5 < 2/3

已解示例 第 07 单元

观察 2/7、3/7 和 5/7 的七分之一分数条。两个分数相加时，什么保持不变？
1. 两个分数都使用七分之一，所以每块的大小已经相同。
2. 把选中的块合并：2 + 3 = 5，分母仍是 7。
3. 因此，2/7 + 3/7 = 5/7。

验证结果：5/7

理解检查 第 07 单元

为什么分母 7 在 2/7 + 3/7 中保持不变？用大小相同的部分说明。
1. 分母表示每个相等部分的大小。
2. 分母相同时相加改变的是选中多少个七分之一，而不是七分之一的大小。

验证结果：5/7
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已解示例 第 07 单元

观察 1/8 + 4/8 的已解推理。为什么分子可以立即相加？
1. 按步骤建模：保留分母 8，把分子 1 + 4 相加。
2. 结果是 5/8。

验证结果：5/8

引导练习 第 07 单元

计算 3/9 + 2/9。使用公分母并完成分子的步骤。
1. 公分母已经是 9。
2. 把 3 + 2 相加，保留 9：5/9。

验证结果：5/9

引导练习 第 07 单元

计算 1/6 + 4/6。判断什么改变、什么不变。
1. 公分母已经是 6。
2. 把 1 + 4 相加，保留 6：5/6。

验证结果：5/6

找出错误 第 07 单元

一名学生写出 2/7 + 3/7 = 5/14。找出错误并给出正确的和。
1. 这个说法不正确。
2. 七分之一仍是七分之一；把分母相加会改变每块的大小。
3. 验证的和是 5/7，不是 5/14。

验证结果：不正确
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独立练习 第 07 单元

计算 5/12 + 4/12，并把最终答案化为最简形式。
1. 把分子相加：5 + 4 = 9，得到 9/12。
2. 把 9/12 化简为 3/4。

验证结果：3/4

应用与联系 第 07 单元

模型显示 2/8 + 3/8 的结果。把符号和与涂色量联系起来，并写出结果。
1. 2/8 + 3/8 = 5/8。
2. 分数条显示八分之五，与精确的和一致。

验证结果：5/8

快速回忆 第 07 单元

不要回看，把 3/4 写成以 12 为分母的等值分数。
1. 把 3/4 的分子和分母都乘以 3。
2. 3/4 = 9/12。

验证结果：9/12

已解示例 第 08 单元

观察 1/2 和 1/3 的分数条。为什么它们的分子不能立即相加？
1. 二分之一和三分之一是大小不同的部分，所以分子暂时不能相加。
2. 把它们改写到公分母上：1/2 = 3/6，1/3 = 2/6。
3. 然后 3/6 + 2/6 = 5/6。

验证结果：5/6
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理解检查 第 08 单元

说明为什么公分母关注的是大小相同的部分，而不仅仅是符号相同。
1. 分数条使用的分法大小不同。
2. 公分母在合并计数之前让各部分大小相同。

验证结果：5/6

已解示例 第 08 单元

观察 1/3 + 1/4 的已解加法。先按等值分数转换，再相加。
1. 使用分母 12：1/3 = 4/12，1/4 = 3/12。
2. 然后 4/12 + 3/12 = 7/12。

验证结果：7/12

引导练习 第 08 单元

计算 1/2 + 1/6。先用六分之一改写二分之一。
1. 使用分母 6：1/2 = 3/6。
2. 3/6 + 1/6 = 4/6 = 2/3。

验证结果：2/3

引导练习 第 08 单元

计算 2/5 + 1/10。选择公分母并完成加法。
1. 使用分母 10：2/5 = 4/10。
2. 4/10 + 1/10 = 5/10 = 1/2。

验证结果：1/2
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找出错误 第 08 单元

一名学生说 1/2 + 1/3 = 2/5。诊断错误并改正计算。
1. 这个说法不正确，因为二分之一和三分之一不是大小相同的部分。
2. 先换算成六分之一：3/6 + 2/6 = 5/6。

验证结果：不正确

选择方法 第 08 单元

对于 1/3 + 1/4，哪个公分母可行？A) 7，B) 12，C) 20。说明选择理由。
1. 选择 B：12。
2. 十二是两个分母的公倍数，并能保持等值。

验证结果：B

独立练习 第 08 单元

计算 3/8 + 1/6，并给出最简形式的精确结果。
1. 最小公分母是 24。
2. 3/8 = 9/24，1/6 = 4/24，所以和是 13/24。

验证结果：13/24

应用与联系 第 08 单元

用分数条把 1/2 + 1/3 与最终量 5/6 联系起来。说明公分母这一步。
1. 把 1/2 换算成 3/6，把 1/3 换算成 2/6。
2. 它们的和是 5/6，与结果模型一致。

验证结果：5/6
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快速回忆 第 08 单元

不要回看，把 12/16 化简到最简形式。
1. 12 和 16 的最大公因数是 4。
2. 把两者都除以 4：12/16 = 3/4。

验证结果：3/4

已解示例 第 09 单元

用分数条观察 3/4 - 1/4。被选中的四分之一会发生什么？结果如何化简？
1. 两个分数都使用四分之一，所以把选中的四分之一相减。
2. 3/4 - 1/4 = 2/4 = 1/2。

验证结果：1/2

引导练习 第 09 单元

计算 5/6 - 1/3。先用六分之一改写三分之一。
1. 把 1/3 改写为 2/6。
2. 5/6 - 2/6 = 3/6 = 1/2。

验证结果：1/2

引导练习 第 09 单元

计算 7/8 - 1/4。相减前先为 1/4 选择等值形式。
1. 把 1/4 改写为 2/8。
2. 7/8 - 2/8 = 5/8。

验证结果：5/8

已验证解答附录 principio
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选择方法 第 09 单元

对于 3/4 - 1/6，列出的哪个公分母最好？A) 10，B) 12，C) 24。说明理由。
1. 选择 B：12。
2. 十二同时能被 4 和 6 整除，让两个分数使用大小相同的部分。

验证结果：B

找出错误 第 09 单元

一名学生写出 3/4 - 1/2 = 2/2。诊断错误并计算精确的差。
1. 这个说法不正确；分子和分母不能分别相减。
2. 把 1/2 改写为 2/4，然后 3/4 - 2/4 = 1/4。

验证结果：不正确

独立练习 第 09 单元

计算 11/12 - 2/9，并给出最简形式的精确结果。
1. 使用分母 36：11/12 = 33/36，2/9 = 8/36。
2. 33/36 - 8/36 = 25/36。

验证结果：25/36

应用与联系 第 09 单元

用模型说明为什么 5/6 - 1/3 在等值转换和化简后等于 1/2。
1. 1/3 = 2/6，所以 5/6 - 2/6 = 3/6。
2. 把 3/6 化简为 1/2，与模型一致。

验证结果：1/2

已验证解答附录 principio
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快速回忆 第 09 单元

不要回看，把 2/3 写成以 12 为分母的等值分数。
1. 把 2/3 的分子和分母都乘以 4。
2. 2/3 = 8/12。

验证结果：8/12

快速回忆 第 09 单元

不要回看，计算 3/10 + 4/10。
1. 十分之一的部分大小已经相同。
2. 3/10 + 4/10 = 7/10。

验证结果：7/10

已解示例 第 10 单元

观察 2/3 和 1/3 的分数条。为什么取 2/3 的一半得到 1/3？
1. 整体的三分之二是起始量。
2. 取该量的一半后剩下整体的三分之一。
3. 精确地：1/2 x 2/3 = 2/6 = 1/3。

验证结果：1/3

理解检查 第 10 单元

用分数条说明为什么"三分之二的一半"中的"的"可以用乘法表示。
1. 第二条分数条是三分之二分数条的一半。
2. 该关系就是乘以 1/2，所以精确结果是 1/3。

验证结果：1/3

已验证解答附录 principio
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已解示例 第 10 单元

观察 2/3 x 3/5 的已验证步骤。先跟踪未化简的积，再化简。
1. 分子相乘：2 x 3 = 6。
2. 分母相乘：3 x 5 = 15。
3. 把 6/15 化简为 2/5。

验证结果：2/5

引导练习 第 10 单元

计算 3/4 x 2/3。完成分子和分母的乘积，然后化简。
1. 计算 3 x 2 比 4 x 3，得到 6/12。
2. 把 6/12 化简为 1/2。

验证结果：1/2

引导练习 第 10 单元

计算 5/6 x 3/5，并化简精确结果。
1. 计算 5 x 3 比 6 x 5，得到 15/30。
2. 化简为 1/2。

验证结果：1/2

找出错误 第 10 单元

一名学生说 2/3 x 3/5 在分母相同之前不能相乘。诊断错误并计算乘积。
1. 这个说法不正确。
2. 乘法不需要公分母。
3. 2/3 x 3/5 = 6/15 = 2/5。

验证结果：不正确

已验证解答附录 principio
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选择方法 第 10 单元

对于 3/4 x 2/5，哪种方法正确？A) 找公分母；B) 分子和分母分别相乘再化简；C) 对角相加。说明理由。
1. 选择 B。
2. 3/4 x 2/5 = 6/20 = 3/10；不需要公分母。

验证结果：B

独立练习 第 10 单元

计算 7/10 x 5/14，并给出最简形式的精确结果。
1. 7/10 x 5/14 = 35/140。
2. 把 35/140 化简为 1/4。

验证结果：1/4

应用与联系 第 10 单元

模型把 3/4 与该量的一半作比较。写出并求解模型所表示的乘法。
1. 四分之三的一半是 3/8。
2. 精确的符号乘积 1/2 x 3/4 得到相同的值。

验证结果：3/8

快速回忆 第 10 单元

不要回看，把 18/24 化简到最简形式。
1. 18 和 24 的最大公因数是 6。
2. 18/24 = 3/4。

验证结果：3/4

已验证解答附录 principio



PRINCIPIO
数学

已验证解答
87

快速回忆 第 10 单元

不要回看，计算 1/3 + 1/6 并化简。
1. 用六分之一：1/3 = 2/6。
2. 2/6 + 1/6 = 3/6 = 1/2。

验证结果：1/2

已解示例 第 11 单元

观察 3/4 和 1/4 的分数条。四分之三里面包含多少个四分之一单位？
1. 四分之三包含三组四分之一。
2. 因此，3/4 除以 1/4 等于 3。

验证结果：3

理解检查 第 11 单元

用分数条说明为什么 3/4 除以 1/4 回答的是"有多少组"的问题。
1. 除法问的是除数有多少份能放进被除数。
2. 三块四分之一正好放进四分之三里。

验证结果：3

已解示例 第 11 单元

观察 2/3 除以 4/5 的已验证步骤。说明相乘前的倒数步骤。
1. 保留 2/3，乘以 4/5 的倒数 5/4。
2. 2/3 x 5/4 = 10/12 = 5/6。

验证结果：5/6

已验证解答附录 principio
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引导练习 第 11 单元

计算 3/5 除以 2/7。写出除数的倒数，然后相乘。
1. 把除以 2/7 换成乘以 7/2。
2. 3/5 x 7/2 = 21/10。

验证结果：21/10

引导练习 第 11 单元

计算 4/9 除以 2/3。选择倒数并化简精确的商。
1. 把除以 2/3 换成乘以 3/2。
2. 4/9 x 3/2 = 12/18 = 2/3。

验证结果：2/3

找出错误 第 11 单元

一名学生正确地把 3/4 除以 1/2 改写成 3/4 x 2/1，然后说相乘前需要公分母。诊断错误。
1. 这个说法不正确。
2. 当除法变成 3/4 x 2/1 后，乘法不需要公分母。
3. 精确的商是 3/2。

验证结果：不正确

选择方法 第 11 单元

对于 2/3 除以 4/5，选择正确的下一步：A) 乘以 4/5；B) 乘以 5/4；C) 分母相减。说明理由。
1. 选择 B。
2. 2/3 除以 4/5 变成 2/3 x 5/4 = 5/6。

验证结果：B

已验证解答附录 principio
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独立练习 第 11 单元

计算 5/6 除以 10/9，并给出最简形式的精确商。
1. 用 5/6 乘以倒数 9/10。
2. 45/60 化简为 3/4。

验证结果：3/4

应用与联系 第 11 单元

用分数条确定三分之二里面包含多少个六分之一单位，然后写出对应的除法。
1. 三分之二等于四个六分之一。
2. 因此，1/6 的四组能放进 2/3 中，所以商是 4。

验证结果：4

快速回忆 第 11 单元

不要回看，计算 2/9 + 4/9 并化简。
1. 九分之一的部分大小已经相同。
2. 2/9 + 4/9 = 6/9 = 2/3。

验证结果：2/3

快速回忆 第 11 单元

不要回看，计算 5/6 - 1/4。
1. 用十二分之一：5/6 = 10/12，1/4 = 3/12。
2. 10/12 - 3/12 = 7/12。

验证结果：7/12

已验证解答附录 principio
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已解示例 第 12 单元

观察从 0 到 2 的数轴。哪个带分数表示精确的点 7/4？
1. 四分之七包含一个完整的四分之四，还剩四分之三。
2. 因此，7/4 = 1 3/4，两种写法在数轴上位于同一个点。

验证结果：1 3/4

理解检查 第 12 单元

为什么 7/4 和 1 3/4 虽然写法不同，却必须位于数轴上的同一个点？
1. 改写记法不会改变数量。
2. 7/4 和 1 3/4 表示一与二之间的同一个点。

验证结果：1 3/4

已解示例 第 12 单元

观察把 2 1/3 化成假分数的过程。说明为什么在加上额外的三分之一之前，两个整体贡献了六个三分之一。
1. 两个整体包含 2 x 3 = 6 个三分之一。
2. 加上剩下的三分之一：6 + 1 = 7 个三分之一，所以 2 1/3 = 7/3。

验证结果：7/3

引导练习 第 12 单元

把 11/4 化成带分数。明确使用商和余数。
1. 11 除以 4 得 2 余 3。
2. 因此，11/4 = 2 3/4。

验证结果：2 3/4

已验证解答附录 principio
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引导练习 第 12 单元

把 1 5/6 化成假分数。先考虑完整的整体，再加上剩余部分。
1. 一个整体是 6/6；加上剩余的 5/6。
2. 1 5/6 = 11/6。

验证结果：11/6

找出错误 第 12 单元

一名学生说 2 1/3 = 3/3，做法是把整数 2 直接加到分子 1 上。诊断错误并正确换算。
1. 这个说法不正确，因为整数表示两个完整的三分之一组。
2. 2 个整体 = 6/3，然后 6/3 + 1/3 = 7/3。

验证结果：不正确

独立练习 第 12 单元

不要提示，把 13/5 化成带分数。
1. 13 除以 5 得 2 余 3。
2. 因此，13/5 = 2 3/5。

验证结果：2 3/5

应用与联系 第 12 单元

用数轴把 9/4 化成带分数，并说明该点如何确认值没有改变。
1. 9 除以 4 得 2 余 1。
2. 因此，9/4 = 2 1/4，与数轴上标记的点一致。

验证结果：2 1/4

已验证解答附录 principio
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快速回忆 第 12 单元

不要回看，计算 1/4 + 1/6 并化简。
1. 用十二分之一：1/4 = 3/12，1/6 = 2/12。
2. 和是 5/12。

验证结果：5/12

快速回忆 第 12 单元

不要回看，计算 2/3 x 3/4 并化简。
1. 计算 2 x 3 比 3 x 4，得到 6/12。
2. 化简为 1/2。

验证结果：1/2

已解示例 第 13 单元

一个水箱装了 3/4。一个过程用掉其中现有水的 2/3。观察模型，确定用掉了水箱总容量的几分之几。
1. 水箱装有总容量的 3/4，该过程用掉其中的 2/3。
2. 该关系是乘法：2/3 x 3/4 = 6/12 = 1/2。
3. 该过程用掉水箱总容量的一半。

验证结果：1/2

引导练习 第 13 单元

一条小路长 5/6 km，已经走了 1/4 km。确定还剩多少，并说明为什么该关系需要这种运算。
1. 小路总长是 5/6 km，已经走了 1/4 km。
2. 剩余距离用减法：5/6 - 1/4 = 10/12 - 3/12 = 7/12 km。

验证结果：7/12

已验证解答附录 principio
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找出错误 第 13 单元

一名学生说"剩下"总是表示除法，因此当 1/3 升从 3/4 升中被倒出时做了除法。诊断推理并解决该问题。
1. 这个说法不正确，因为孤立的词不能决定运算。
2. 该关系把 1/3 升从 3/4 升中减去，所以需要减法。
3. 3/4 - 1/3 = 9/12 - 4/12 = 5/12 升。

验证结果：不正确

选择方法 第 13 单元

一个量是一千克的五分之三的三分之二。选择：A) 加；B) 乘；C) 除。根据关系选择，然后精确验证。
1. 选择 B。
2. 这句话描述取 2/3 与 3/5 的乘积关系，所以 2/3 x 3/5 = 2/5。

验证结果：B

独立练习 第 13 单元

一条 3/4 米长的丝带被剪成每段 1/8 米。确定段数。不要提示，选择并执行运算。
1. 问题问的是多少段 1/8 米能放进 3/4 米中。
2. 这是除法：3/4 / 1/8 = 3/4 x 8 = 6。
3. 可以剪成六段。

验证结果：6

应用与联系 第 13 单元

一条路线长 7/8 km，从还需走的距离中减去 1/3 km。用数轴模型列出关系、求解并解释剩余距离。
1. 计划路线是 7/8 km，从剩余距离中减去 1/3 km。
2. 7/8 - 1/3 = 21/24 - 8/24 = 13/24 km。
3. 数轴上的标记与精确的剩余距离一致。

验证结果：13/24

已验证解答附录 principio
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快速回忆 第 13 单元

不要回看，把 20/30 化简到最简形式。
1. 20/30 除以 10 化简为 2/3。

验证结果：2/3

快速回忆 第 13 单元

不要回看，把 1/3 从 5/6 中减去并化简。
1. 5/6 - 1/3 = 5/6 - 2/6 = 3/6 = 1/2。

验证结果：1/2

快速回忆 第 13 单元

不要回看，计算 3/4 / 1/8。
1. 3/4 / 1/8 = 3/4 x 8/1 = 6。

验证结果：6

找出错误 第 14 单元

诊断：一名学生看到"之后"这个词，就在 1/4 从 3/4 中被倒出时自动相乘。找出推理错误并给出精确结果。
1. 这个说法不正确：关键词不是运算规则。
2. 该关系把 1/4 从 3/4 中减去，所以 3/4 - 1/4 = 1/2。

验证结果：不正确

已验证解答附录 principio



PRINCIPIO
数学

已验证解答
95

选择方法 第 14 单元

综合策略检查：描述的是四分之三的三分之二。选择 A) 加，B) 乘，或 C) 除，然后根据关系说明理由。
1. 选择 B，因为"四分之三的三分之二"是一种缩放关系。
2. 2/3 x 3/4 = 1/2。

验证结果：B

独立练习 第 14 单元

不要提示，完成这组四部分综合练习：比较 5/8 和 2/3；计算 1/3 + 1/4；计算 3/4 除以 1/8；把 11/4 化成带分数。
1. 比较：5/8 < 2/3。
2. 加法：1/3 + 1/4 = 7/12。
3. 除法：3/4 / 1/8 = 6。
4. 带分数换算：11/4 = 2 3/4。

验证结果：由确定性真值记录验证

应用与联系 第 14 单元

只把数轴当作模型：把 7/4 化成带分数，并说明为什么两种记法指向同一个点。
1. 7/4 包含一个整体 4/4 再加 3/4。
2. 因此，7/4 = 1 3/4，数轴上的点验证了相同的值。

验证结果：1 3/4

快速回忆 第 14 单元

回忆 3/5 的原始意义：说明它相对于一个整体表示什么。
1. 3/5 表示所指整体的五个相等部分中的三个，也表示商 3 / 5。

验证结果：3/5

已验证解答附录 principio
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快速回忆 第 14 单元

不要回看，把 2/5 表示为一个整体的相等部分。
1. 2/5 表示一个整体的五个相等部分中的两个。

验证结果：2/5

快速回忆 第 14 单元

判断 2/3 和 4/6 是否等值，并精确说明理由。
1. 2/3 和 4/6 等值，因为它们是同一个精确的有理数值。

验证结果：4/6

快速回忆 第 14 单元

把 18/24 化简到最简形式。
1. 18/24 除以 6 化简为 3/4。

验证结果：3/4

快速回忆 第 14 单元

计算 1/3 + 1/6 并化简。
1. 1/3 = 2/6，所以 2/6 + 1/6 = 1/2。

验证结果：1/2

已验证解答附录 principio
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快速回忆 第 14 单元

计算 2/3 x 3/4 并化简。
1. 2/3 x 3/4 = 6/12 = 1/2。

验证结果：1/2

快速回忆 第 14 单元

把 11/4 化成带分数。
1. 11/4 = 2 3/4。

验证结果：2 3/4

已验证解答附录 principio


